
Lycée Rue Ahmed Amara Le Kef 

Habib Gammar 
Devoir De Contrôle N°1 

Mathématiques 

          4ème T1 -2 

           2 Heures 

 

4ème T1 -2 Devoir De Contrôle N° 1 2007-2008   . 1/1 
 

Exercice N° 1 

Dans le plan complexe rapporté à un repère orthonormé (O,u, v)
� �

,  

On considère les points A( 2i)   ;   B(4 2i)    ;   C(4 2i)   et   D(1)− − + . 

1) a) Montrer que ABC est un triangle isocèle et rectangle en B. 

  b) Ecrire le nombre complexe ( 4 4i− −  ) sous forme trigonométrique. 

2) A tout point M( A)≠  d’affixe z on associe le point M’ d’affixe z’ tel que  z 4 2iz '
z 2i
− −=

+
. 

  a) Déterminer l’ensemble des points M tels que z '  soit réel. 

  b) Déterminer l’ensemble des points M tels que z ' 1= . 

 3) a) Montrer que pour tout { }z \ 2i∈ −ℂ  , 4 4iz ' 1
z 2i

− −− =
+

 

  b) Montrer que  DM ' AM 4 2⋅ =  

  c) En déduire, que si M appartient au cercle de centre A et de rayon 2 alors le point M’ appartient 

    à un cercle que l’on déterminera. 

4) Montrer que 
5

(u  ,  DM ') (u  ,  AM) 2k
4

π+ = + π
� ����� � �����
ɵ ɵ   avec k ∈ℤ . 

Exercice N° 2 

 Soit f  la fonction définie par 
2

x
f (x) 1

1 x
= −

−
. 

1) a) Montrer que le domaine de définition de f  est ] [fD 1,1= −  

b) Calculer   
x 1x 1

f (x )       et     f (x )lim lim
+ −→→−

.  

c) Montrer que pour tout  ] [x 1,1∈ − ,  
2 2

1
f '(x)

(1 x ) 1 x

−=
− −

. 

    d) Montrer que f réalise une bijection de ] [1,1−  sur ℝ . 

   2) a) Montrer que l’équation f (x) x=  admet dans ] [1,1−  une solution unique α  . 

       b) Vérifier que   
1

0,
2

 α ∈   
. 

       c) Montrer que pour tout  
1

x 0,
2

 ∈   
 on a :  

8 3
f '(x )

9
≤ . 

    d) En déduire que   pour tout  
1

x 0,
2

 ∈   
  on a :   

8 3
f (x) x

9
− α ≤ − α . 

 


